
3. vièení z algebry (11. bøezna 2009)Co jsme dìlali?De�novali jsme dìlitelnost v obeném (komutativním) okruhu, invertibilní prveka asoiované prvky. Mno¾ina v¹eh invertibilníh prvkù libovolného okruhu jegrupa. Tyto pojmy jsme si ukázali na nìkolika pøíkladeh okruhù: Z, tìleso, R[x℄,R[[x℄℄ pro OI R.Dále to byly nejrùznìj¹í èíselné okruhy { Z[i℄;Z[p�2℄;Z[�1+p�32 ℄;Z[p2℄. V nihse èasto hodí de�novat si normu jako N(�) = ��, kde � znaèí komplexnì sdru¾enéèíslo. Takot de�novaná norma je elé èíslo; jde-li ale o podokruh reálnýh èísel(tøeba Z[p2℄), je potøeba ji de�novat trohu jiným, ale také pøirozeným zpùsobem.PøíkladyV¹ehny okruhy jsou opìt komutativní.-1. Najdi invers k 1 + x v Z[[x℄℄.0. Jaké jsou invertibilní prvky okruhu Z[i℄?1. Najdi invers k 1 + 2x v Z[[x℄℄.2. Jaké jsou invertibilní prvky okruhu Z[p�2℄?3. Najdi invers k 1 + x+ x2 v Z[[x℄℄.4. Oznaème ! = �1+p�32 . Doka¾, ¾e Z[!℄ je okruh, spoèti normu N(a+ b!) apopi¹ v¹ehny invertibilní prvky.5. Najdi okruh R takový, ¾e (R[x℄)� 6= R�.6. a) Doka¾, ¾e (T [[x℄℄)� = fP aixija0 6= 0g pro tìleso Tb) Doka¾, ¾e pro ka¾dé f 2 T [[x℄℄ existuje k 2 N0 takové, ¾e fkxk.7. Je-li R koneèný OI, jde o tìleso.8. Popi¹ invertibilní prvky v Z[p2℄.9. Popi¹ invertibilní prvky v Z4[x℄.


