Uvod do teorie grup: Domaéaci tukol 3
Termin odevzdéani: 20. prosince 2021 do 9:00

1. Bud G netrividlni koneéna grupa. Dokazte nasledujici tvrzeni:
a) Pokud je G fesitelné, pak existuje abelovska podgrupa 1 # H < G.
b) Pokud G nenf Fesitelna, pak existuje podgrupa 1 # H < G,H = H'.

2. Uvazujme grupu kvaternioni (Jg. Spoctéte derivovanou radu Qén), horni centralni fadu
(i(Qg) a dolni centralni fadu v;(Qg). Zdavodnéte, jestli je Qg nilpotentni a FeSitelna.

3. Bud G grupa tadu 33 - 5. Ukazte, Ze:

(a) G je nilpotentni,
(b) G(G) =G.

Pozndmka: V éisti b) budou cdstecngmi body odmeénéna i fesent, kterd zvlddnou dokdzat
pouze slabsi turzeni (4(G) = G.

4. Dokazte vétu 4.6 z prednasky:

At pjeprvocislo, 1 <a; < - < ap, 1 <b <--- <b, pfirozen4 ¢isla. Pokud
P Zyei ~ @Zpb]., pak n =m a a; = b; pro viechna i.

Kazda tloha je za 5 bodi. O feSeni piikladu se muZete bavit se spoluzaky (a s vyucujicimi), ale
TesSeni sepiste sami.

Regenf prosim odevzdejte bud papirové na zacatku cviceni, nebo emailem Martinu Ragkovi
raska.martin@gmail.com.



