Uvod do teorie grup: Cviceni 8
22. listopadu 2021

1. Z(G)charG.
2. Grupa Ds, je Tesitelna.

3. At G je grupa a) Zjg, b) Zis, ¢) S5, d) Qs.
Nakreslete obrazek usporadané mnoziny vSech podgrup grupy G. Najdéte v ném vSechny
i) subnormalni, ii) kompozi¢ni, iii)* norméalni, iv)* hlavni
fady a ovéfte platnost Jordan—Holderovy véty.
4. Uréete derivovanou fadu (¢ili G’ > G” > --- > G™ > ... grupy
a) Zi5236, b) S3, ¢) Ds, d) Qs.
5. Kazda grupa tadu n je fesitelné, kde n je
a) 100, b) pg?, ¢)* 1000, d)* pg”, e)* < 30, f)* < 60
pro prvoéisla p < q a k € N.
6. a) At H char K a K char G. Pak H charG.
b) At Hchar K a K < G. Pak H < G.

7. Bud G abelovska jednoduché grupa. Pak G ~ Z, pro néjaké prvocislo p.

(Rozmyslete si, Ze totéz plati i pro FeSitelné jednoduché grupy.)
Dalsi piiklady:
8. G’ je uplné charakteristicka podgrupa G.
9. MU QU*<GaV IG. Pak VU 9 VU™

10. VSechny grupy lichého fadu jsou fesSitelné, pravé kdyz vSechny neabelovské koneéné jednoduché
grupy maji sudy rad.

11. a) Jsou-li G, H Tesitelné grupy, pak je fesitelny i souc¢in G x H.
b) Rozmysletete si ditkaz ¢asti a) — ¢) tvrzeni 3.8 z prednasky. Pripadné viz skripta z Algebry.
Hinty:
2. Najdéte vhodnou subnormalni fadu.
4. Misto pfimého vypocétu nékdy mize pomoct obrazek podle 3.

5. Dokazte, Ze n&jaka Sylowova podgrupa je norméalni. V ¢astech e), f) probirejte mozné rady grup; u
vétsiny fada jdou pouzit obecné vysledky jako d).



