Uloha 3.3 Vime, 7e f(z+1)— f(z) je n&aky polynom p(z). Existuje
polynom ¢(z) takovy, ze ¢(z + 1) — q(z) = p(x)? Hodilo by se, kdyby
platilo ,, f(x) = q(z)“, bude néco takového platit?

Uloha 3.4 Pomoci Jordanova kanonického tvaru matic A a B uka-
7te, ze obé maji pouze nulova vlastni ¢isla a hodnosti nejvyse 1.

Uloha 3.6 Nahlédnéte, Ze rekurentni vztah a, = a,_1 + p—p—1 S
jednickami pro pocatecni ¢leny ve skutecnosti pocita, kolika zptisoby
je mozné vyjadrit n jako soucet Citatelu 1 a p + 1.

Uloha 4.3 Z rovnosti A? = A; Ize (naptiklad pomoci Jordanova
kanonického tvaru) vypozorovat, Ze vlastni éisla A; jsou pouze nuly
a jednicky, ze vSechny maji plnou geometrickou nasobnost, a ze tedy
pro k£ = 1 nastane rovnost. Pro indukéni krok se mtizou hodit vztahy
rank(AB) < min(rank(A), rank(B)), rank(A+B) < rank(A)+rank(B).

Uloha 4.4 Velmi snadno si v§imneme, ze dany zlomek je aspoi 1,
ale ne o moc vic nez 1. Staci to jen spravné dopocitat.

Uloha 4.5

1 " gy N 1 _ 1
m:f (@) + f(z) = f'(—2) + f(—2) = F—e+3)  f@—3)
odkud vyplyne, Ze f je 2-periodickd, f”(x)f(z+1)+ f(z)f(x+1) = 1.

Uloha 4.6 b(2n) = b(n), b(2n + 1) = b(n) + 1. Najdéte vztah mezi

N b(n b(n b(n)+1
cleny n, 2n, 2n 41 sumy (n(1§+)1)’ 2n(2(n2i-1)’ (2n+1))(2n+2))'

Uloha 5.6 Pokuste se nahlédnout na maticovy sou¢in A7 - A =0
jako na skalarni souc¢in néjak kolmych sloupctt A a dejte si pozor na
komplexni sdruzeni ¢isel.

Uloha 6.3 Vsimnéte si, ze p(n) je pravé aritmetickym primérem
p(n—6),...,p(n—1), a odvodte, Ze se proto musi blizit k néjaké zatim
neznamé hodnoté. Na druhou stranu si rozmyslete, Ze kdyby p(n) byla
konstantni posloupnost, pak z 1 = p(n) + (8ance, Ze pfesko¢ime n) lze
najit jedinou moznou limitu p(n).



