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Úloha 1. Spočtěte n× n determinant∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
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Úloha 2. Nechť f : [0, 1]→ R je integrovatelná funkce splňující∫ 1

0
f(x) dx =

∫ 1

0
xf(x) dx = 1.

Ukažte, že
∫ 1
0 f2(x) dx ≥ 4.

Úloha 3. Existuje bijekce f na množině R3 taková, že pro každé dva
různé body X, Y jsou směry přímek XY a f(X)f(Y ) kolmé?

Úloha 4. (seriál) Dokažte, že polynom x4+1 je rozložitelný v Zp pro
každé prvočíslo p.

Úloha 5. Uvažujme posloupnosti f(n) =
∑n

k=1 k
k a g(n) =

∑n
k=1 f(k)

pro n = 1, 2, . . . . Vypočtěte

lim
n→+∞

g(n+ 2)

g(n+ 1)
− g(n+ 1)

g(n)
.

? Úloha 6. Na přímce leží n ∈ N různých bodů rozmístěných tak, že
mají-li nějaké dva body od sebe vzdálenost s, pak nejvýše jedna jiná
dvojice bodů má od sebe vzálenost s. Dokažte, že existuje alespoň bn/2c
různých čísel, které jsou vzdálenostmi pro právě jednu dvojici bodů.
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