5. domaci série

Ulohy budou pfedvadény na seminaii 23. 4. 2014.

Uloha 1. Koeficienty mocniné fady Yoo an2" spliujiag =1, a1 = —1
a 3a,+4a,_1—ay—o =0pron =2,3,.... Najdéte polomér konvergence
a funkci, ke které fada konverguje.

Uloha 2. Necht 1 neni vlastnim ¢islem ortogonalni matice A. Bud
B matice, kterd vznikne z A tak, Ze nahradime jeden radkovy vektor
vektorem opac¢nym. Pak 1 je vlastnim ¢islem matice B. Dokazte.

Uloha 3. Ukaite, Ze pro n — oo ma skoro kazdy graf pramér 2. Pies-
néji: oznac¢me A, pocet grafi na n vrcholech, které maji primér 2 a
B,, pocet vsech graf na n vrcholech. Pak lim,_,- A,/B, = 1.

Uloha 4. Ukazte, Ze v kazdé koneéné grupé G jsou nésledujici pod-
minky ekvivalentni:

(1) Rovnice x3azbarbazda®r3azbazbar® =

bea@,

(2) Rovnice z2a?z*a?z*a’r?ar?a®r*a®2*a®x? = b ma feSeni pro kazdé
a,bed.

b ma feSeni pro kazdé a,

Uloha 5. Bud f ¢tyiikrat diferencovatelna na R se spojitou ¢tvrtou
derivaci na [0, 1], ktera navic spliuje

1 2/33/4
/ F()dt+3£(1/2) =8 / o
0 1/4
Ukaite, ze existuje ¢ € (0, 1), pro které f®*(c) = 0.

Uloha 6. Necht p =7 (mod 8) je prvocislo. Dokazte
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